» Vilyi Gyula Matematikakdr, 2017. oktober 20. VII. osztaly
A feladatokat valogatta és a feladatlapot 6sszeallitotta: Matéfi Istvan, Bolyai Farkas Elméleti Liceum

Racionalis szamok —Versenyfeladatok
Oran megoldott feladatok:

1. a) Hozzuk egyszeriibb alakra az alabbi szamokat:
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= —F—+.t— | ——+——+.+—— |és
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ot o)

b) Szamitsuk ki lui (1) kifejezés értékét.
2. Legyenek az a,,a,,a,,..., 8,,,Szigoruan pozitiv szamok gy, hogy:
a +2 L& +3 e +4+...+ 010 2011 2010
a+3 a,+4 a,+5 2011+2012 2011
1 1 1 1
+ + +ot—.
a+3 a,+4 a,+5 Qy0p0 +2012
Mutassuk ki, hogy 2011- A teljes négyzet.

A=

3. Adott a kovetkez6 szam: A(n) = 1L +1—— 2 P L —n—+1, neN".
2013 2013 2013) 4026
a) Szamitsatok ki A érékét n = 5-re,

b).Mutassatok ki, hogy az A szdm természetes minden neN" esetén.

4. Mutassuk ki, hogy: =+ -2+ o<
1.3 3.5 5.7 2013-2015 2
. T 1 1 1 1 1
5. Hatarozzuk meg az n e N~ értékét ugy, hogy: + + + ==,
X(X+2) (x+2)(x+4) (x+4)(x+6) (x+6)(x+8) 5

Hazi feladat:
1. a) Hozzuk egyszeriibb alakra az alabbi szamokat: A=2+4+6+...+4020és

)

b) lgazoljuk, hogy X = A+ 2011B + 2010 négyzetszam.

. 1+2+3 5+6+7 9+10+11 2301+2302+2303 3 11 1
2. lgazoljuk, hogy A= + + + +— 1+§+§+.

R
4 8 12 2304 2 576
kobszam.
1 1 1 1 1 1
3. Legyen A=—+—+—+... igazoljuk, ho — < A<——,
i g7 T T T T ypgr 90NN NOY 000 2010
. _ o 1/ 1 1
4 2) lgazoljuk hogy: (2"+1)(2" +1) =5(2”+1_2“+1+1j '

1 2 2n—1 22010 —l
b) Hatarozzuk meg az n e N™ értékét ugy, hogy: — +—+——+...+ = :
8 &Y 08y 357 5.9 9.17 (2” +1)-(2”+1+1) 3-(22°1l+1)

5. a) Hasonlitsuk 0ssze az X és y szdmokat, ahol
X:E-Z“Q‘+£—1+2‘l-i2 y:i+i+i+...+ L
2 3 2 1.5 5.9 9.13 97-101
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b) Mutassuk ki, hogy Q<%+i2+iz+...+ L 5 <@ .
102 1° 2° 3 101° 101
6. Mutassatok ki, hogy: % + Ziz + 2% + e + 21—100 <1.
7. Oldjatok meg az alabbi egyenleteket a valos szamok halmazan:
Xx-1 x-2 1
Q) —+——+..+—=3, x#0
X X X
b) 1+2+..+2013 _ 11x-1
2013-2012+2011-2010+..+5-4+3-2+1 1 + 1 - 1
1.2 23 7 2012-2013
671 503
8. Hasonlitsatok 0ssze a kovetkezo torteket: a = LABW , b= &25671 .
X+ 2401 y+216
9. Hatarozzuk meg az ay,@,, ... ....., Qa5 7 racionalis szamokat tudva, hogy forditottan aranyosak

az 6,12,.....,2017 2018 szamokkal, valamint szamtani kozepiik 1.

10. Mutassatok ki, hogy:a) —— "=t 1 1 \inden neN*esetén *
n+l n n n+l n(n+1)
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